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Ze szkoty moze znamy
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Wyznacznik macierzy

Oznaczenie pomocnicze
Oznaczmy przez Aj; macierz powstatg przez usunigcie z macierzy A i-tego

wiersza | j-te] kolumny.

18 maja 2026 4/11

Daniel Laskowski Co to jest wyznacznik macierzy?




Wyznacznik macierzy

Oznaczenie pomocnicze

Oznaczmy przez Aj; macierz powstata przez usunigcie z macierzy A i-tego
wiersza | j-te] kolumny.

Definicja (wyznacznik)

Wyznacznikiem macierzy nazywamy funkcje, ktora kwadratowe] macierzy

(a1 aip - ain)
, . d2,1 d22 - d2n .
Ae M,,(R), wktorej: A= | . przypisuje liczbe
\an,l dn2 ¢ an,n/
det A rowna:
1° a, jesh A = (a) :
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Wyznacznik macierzy

Oznaczenie pomocnicze

Oznaczmy przez Aj; macierz powstata przez usunigcie z macierzy A i-tego
wiersza | j-te] kolumny.
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Przyktad szkolny sl o? 2
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Przyktad moze szkolny
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Metoda wygodna

Wyznacznik macierzy trojkatne]

Jesli macierz A jest gérnotrojkatna (lub dolnotréjkatna) to jej wyznacznik
jest iloczynem elementéw lezacych na jej diagonali.
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Metoda wygodna

Wyznacznik macierzy trojkatne]

Jesli macierz A jest gérnotrdjkatna (lub dolnotréjkatna) to jej wyznacznik

jest iloczynem elementéw lezacych na jej diagonali.

Wyznacznik a operacje elementarne

Niech B bedzie macierzg powstata w wyniku wykonania operacji
elementarne] na wierszach macierzy A. Wéwczas:

» jesli B powstata po zamianie wierszy A, to det B = —det A,
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Metoda wygodna

Wyznacznik macierzy trojkatne]

Jesli macierz A jest gérnotrojkatna (lub dolnotréjkatna) to jej wyznacznik
jest iloczynem elementéw lezacych na jej diagonali.

Wyznacznik a operacje elementarne

Niech B bedzie macierza powstata w wyniku wykonania operacji
elementarnej na wierszach macierzy A. Woéwczas:

» Jesli B powstata po zamianie wierszy A, to det B = — det A,

» jesli B powstata poprzez pomnozenie wiersza A przez ¢ € R, to
det B = 1 det A, 46 NN
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Metoda wygodna

Wyznacznik macierzy trojkatne]

Jesli macierz A jest gérnotrdjkatna (lub dolnotréjkatna) to jej wyznacznik
jest iloczynem elementéw lezacych na jej diagonali.

Wyznacznik a operacje elementarne

Niech B bedzie macierzg powstata w wyniku wykonania operacji
elementarne] na wierszach macierzy A. Wéwczas:

» jesli B powstata po zamianie wierszy A, to det B = —det A,

» jesli B powstata poprzez pomnozenie wiersza A przez ¢ € R, to
det B = % det A,

* jesli B powstata poprzez odejmowanie wierszy w macierzy A (nawet
przemnozonych!), det B = det A.
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Przyktad
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Macierz odwrotnag- Oh’t '{1,‘0 Ny
QTS

Definicja (macierz odwrotna) FE C(d (’4 ' Ap/{)s Cﬂ@f({“dﬂt(ﬂd);O

Niech A bedzie macierza kwadratowa taka, ze det A # 0. Macierza
odwrotna nazywamy wéwczas macierz A~! taka, ze:
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Macierz odwrotna

Definicja (macierz odwrotna)

Niech A bedzie macierza kwadratowa taka, ze det A # 0. Macierza
odwrotna nazywamy wéwczas macierz A~! taka, ze:
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Jak szuka¢ macierzy odwrotnych?
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Jak szuka¢ macierzy odwrotnych?
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Jak szuka¢ macierzy odwrotnych?
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Gdzie jest uktad réwnan?

(

51 + fx2 + x3 = 3
< bxy 4+ 2% = -1
O + 9% + x3 = 2

\
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Gdzie jest ukfad réwnan? T Q /,gf
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Gdzie jest uktad réwnan?

4

51 + Ix2 + x3 = 3
S bx1 4+ 2x = ]
\ O + 9% + x3 = 2
D] X1 3
5 2 0 X2 — —1
9 9 1 X3 2 O
1 1| —1 3
_3 _9 ) -1 _ — _/./
of 55 ) -
> 9 -3 2 A3
5(/’ 1 ? )\_,
Y -
pA — 7
X ] / A}
7.

Daniel Laskowski Co to jest wyznacznik macierzy? 18 maja 2026 11/11




Gdzie jest uktad réwnan?
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Gdzie jest uktad réwnan?
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