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Przestrzen afiniczna
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Przestrzen afiniczna

Definicja (przestrzen afiniczna)

Niech p bedzie punktem, V' bedzie podprzestrzenia liniowa. Przestrzeniag
afiniczng H .= p + V nazywamy zbiér bedacy podprzestrzenia liniowag V
przesunietg o wektor p (czyli ,dosunieta” do punktu p). Przestrzen V
nazywamy wowczas przestrzenia styczng do H i oznaczamy T (H).
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Kombinacja afiniczna

Definicja (kombinacja afiniczna)

Kombinacja afiniczng nazywamy wyrazenie, bedace sumg skonczonej liczby
punktéw pomnozonych przez skalary sumujace sie do 1:

q=tip1+ tp2 + ... + thPn, [ﬁﬂﬂ + ...+ t, = 1.
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Kombinacja afiniczna

Definicja (kombinacja afiniczna)

Kombinacja afiniczng nazywamy wyrazenie, bedace sumg skonczonej liczby
punktéw pomnozonych przez skalary sumujace sie do 1:

q==tip1+top+..+tpp, gdziet;+tr+..+t,=1.
9-(44)-4(2)-(2,0) y

G (L 4)-2042):(-40)
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Co nam daje przestrzen styczna?
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Jak opisac przestrzen afiniczna?
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Jak opisac przestrzen afiniczna?
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Afiniczna niezaleznosé

Definicja (uktfad afinicznie zalezny)

Uktad punktéw (p1, p2, ..., Pn) jest afinicznie zalezny, gdy ktérys z
wektoréw daje sie zapisac jako kombinacja afiniczna pozostatych.
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Afiniczna niezaleznosé

Definicja (uktfad afinicznie zalezny)

Uktad punktéw (p1, p2, ..., Pn) jest afinicznie zalezny, gdy ktérys z
wektoréw daje sie zapisac jako kombinacja afiniczna pozostatych.

Afiniczna zaleznos¢ w praktyce

W praktyce uktad jest afinicznie zalezny, gdy uktad (p1ps, p1ps, ..., P1Pn)
jest afinicznie zalezny.
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Afiniczna niezaleznosé

Definicja (uktfad afinicznie zalezny)

Uktad punktéw (p1, p2, ..., Pn) jest afinicznie zalezny, gdy ktérys z
wektoréw daje sie zapisac jako kombinacja afiniczna pozostatych.

Afiniczna zaleznos¢ w praktyce

W praktyce uktad jest afinicznie zalezny, gdy uktad (p1ps, p1ps, ..., P1Pn)
jest afinicznie zalezny.

Definicja (uktad afinicznie niezalezny)
Uktad punktéw (p1, p2, ..., Pn) jest afinicznie niezalezny, gdy nie jest

afinicznie zalezny.
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Skad wzig¢ punkty rozpinajace?

Definicja (baza przestrzeni afinicznej)

Baza przestrzeni afinicznej H nazywamy afinicznie niezalezny ukfad
rozpinajacy V.
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Skad wzig¢ punkty rozpinajace?

Definicja (baza przestrzeni afinicznej)

Bazg przestrzeni afinicznej H nazywamy afinicznie niezalezny uktad
rozpinajacy V.

H:=(1,2,—1,3) +span((1,2,—1,0),(1,-1,2,3))

12 43 :
$ a0y g o
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Skad wzig¢ punkty rozpinajace?

Definicja (baza przestrzeni afinicznej)

Baza przestrzeni afinicznej H nazywamy afinicznie niezalezny ukfad
rozpinajacy V.

H = (1,2,—1,3) +span((1,2,—1,0),(1,—1,2,3))

aff (1,2, —1,3),(2,4,-2,3),(2,1,1,6))
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Skad wzig¢ punkty rozpinajace?

Definicja (baza przestrzeni afinicznej)

Bazg przestrzeni afinicznej H nazywamy afinicznie niezalezny uktad
rozpinajacy V.

H:=(1,2,—1,3) +span((1,2,—1,0),(1,-1,2,3))

aff ((1,2,-1,3),(2,4,-2,3),(2,1,1,6))
((i,z,—il 3)) (112,_4,0))( {42 %%
Definicja (uktad bazowy przestrzeni afinicznej)

Uktadem bazowym przestrzeni afinicznej (p,p + vi,p + Vo, ..., p + Vp)
nazywamy uktfad (p; vi, vo, ..., vp).
[
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Czy da sie uktadem réwnan?

(1,2, —1,3) +fspan((1,2,—1,0),(1,—1,2,3))
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Czy da sie uktadem réwnan?

(1,2,—-1,3) +span((1,2,—1,0),(1,—1,2,3))

{Cl + 200 — ¢3

cf — ©& + 2c3 + 3¢

Daniel Laskowski Co to jest przestrzen afiniczna? 13 kwietnia 2026 10 /12



Czy da sie uktadem réwnan?

(1,2,—-1,3) +span((1,2,—1,0),(1,-1,2,3))

cT + 200 — c3
cfT — ¢ + 23

C1
C2
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Czy da sie uktadem réwnan?

(1,2,—-1,3) +span((1,2,—1,0),(1,-1,2,3))

cft — & 4+ 23 + 3¢

{Cl 4+ 200 — 3

—Cc3 — 2¢
C3 Ca
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Czy da sie uktadem réwnan?

(1,2,—-1,3) +span((1,2,—1,0),(1,-1,2,3))

cft — & 4+ 23 + 3¢

{Cl 4+ 200 — 3
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Parametryzacja

((‘f /_’,0)3‘ G\//,l 1 /_{_ 'V/L

Definicja (paremetryzacja)

Parametryzacja nazywamy zapisanie dowolnego punktu w przestrzeni
afinicznej H := p + span (vy, vo, ..., v,), jako sumy punktu p i kombinacji
linlowe] wektorow vi, vo, ..., v,.

(4114, ”{13)f 01( i(zf{,o)" CZ,( /L| “"f_‘ 2, [
(1,2,-1 3)+Span((1;2,—1;0)7(17—1,2,3 )
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Parametryzacja

Definicja (paremetryzacja)

Parametryzacja nazywamy zapisanie dowolnego punktu w przestrzeni
afinicznej H := p + span (v, v, ..., V), jako sumy punktu p i kombinacji
linlowe] wektoréw vy, v, ..., vp,.

(1,2,—1,3) +span((1,2,—-1,0),(1,—1,2,3))

(1,2,-1,3)+ 1 (1,2,-1,0) + & (1,-1,2,3), c,m€eR

H={(1+a+c,2+2c—c,-1—c+2c:,3+3x):a,ccR}.
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Czy mozna parametryzowac inne rzeczy?
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