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1 Powtérzenie z wykladu

Na wykladzie poznaliSmy grupe, generowang
przez trzy przeksztalcenia — P, R oraz L. Grupa
ta dzialala na zbiér tréjdzwiekéw w nastepujacy
sposob:

e przeksztalcenie P zmienialo tréjdzwiek du-
rowy na mollowy i odwrotnie, np. P (F) =
foraz P(f)=F,

e przeksztalcenie L tréjdzwiekowi durowe-
mu przypisywalo tréjdzwigk mollowy o ter-
cje wielka (czyli 4 pdltony) wyzszy, np.
L(C) = e, a mollowemu odwrotnie — du-
rowy o tercje wielka nizszy, np. L (f) = D,

e przeksztalcenie R tréjdzwiekowi durowemu
przypisywalo tréjdzwick mollowy o tercje
malag nizszy, np. R (C) = a, a mollowemu
odwrotnie — durowy o tercje mala wyzszy,
np. R (¢) = Es.

Whprowadziliémy sobie réwniez parametry m oraz
d, pozwalajace ,zdefiniowaé¢” trojdzwiek durowy
w danym systemie harmonicznym. Przyktadowo,
w poznanym w zeszlym tygodniu systemie dur-
moll m = 4, a d = 7. Parametry te, pozwalaja
nam utworzy¢ tréjdzwiek durowy od dowolnego
dzwigku w gére — zauwazmy, ze to odleglosci w
péttonach od podstawy akordu, a zatem wystar-
czy dodaé je do klasy wysokosci dZzwieku opisu-
jacej podstawe akordu. Na przyktad, gdy chcemy
utworzy¢ trojdzwiek D-dur zaczniemy od zamia-
ny D na klase wysokoéci czyli 2. Nastepnie do 2,
dodajemy m (mamy 6) oraz d (otrzymujemy 8).
Dzigki temu wiemy, ze tréjdzwiek D-dur bedzie
skladaé sie z dzwiekow 2, 6 1 8, czyli D, Flis, A.
Na koniec stworzyliSmy ,mape” zaleznosci mie-
dzy tréjdzwigkami — Tonnetz, na ktoérej ruch w
poziomie oparty byl na liczbie d, a w skosach na
liczbie m oraz d — m.

Tonnetz w systemie dur-moll wygladata nastepu-

jaco:

N— 66— 1 —

\/\/\/\/_\/\
/\/\ /\/\/
\/\/\/\/\/\
VAYAYAVAYAYA
\YAVAVAVAVAS
@QQQQA
VAYAYAVAYAY

Majac Tonnetz latwiej zobaczyé jak dziataja
przeksztalcenia P, R oraz L, co wida¢ na powyz-
szym obrazku. Kazdemu akordowi durowemu od-
powiada teraz trojkat skierowany w gore, a mol-
lowemu — w dot.

2 Zadania

1. Wyznacz jaki trojdzwiek uzyskamy w naste-
pujacych transformacjach:
a) P (D),

2. Znane nam transformacje mozna rowniez skla-
daé (tzn. wykonywaé kilka operacji po kolei).
Przyjmujemy wéwczas, ze wykonujemy je kolej-
no od lewej do prawej, czyli np. transformacja
RLP, to najpierw wykonanie R, nastepnie L, a
na koniec P na zadanym akordzie. Wyznacz jakie
tréjdzwieki uzyskamy w nastepujacych transfor-
macjach:

a) PR (C),

b) LP (C),

¢) RL(C),



3. Podstawowe transformacje P, R i L sa jed-
noczeénie swoimi odwrotnoéciami, tzn. jesli wy-
konamy je dwukrotnie wrécimy do punktu wyj-
$cig (czyli formalnie PP = LL = RR = id). W
przypadku operacji ztozonych, ktére pojawily sie
w zadaniu drugim juz tak nie jest! Jak wyglada
operacja odwrotna do operacji zlozonej?
Wskazéwka: Zastanow sie jak odwrocié konkret-
ng operacje ztozona, np. PR.

4. Jaki jest zwiazek miedzy liczba skladanych
operacji, a trybem otrzymywanego akordu?

5. Na ponizszych schematach zapisano pewne
przejscia pomiedzy akordami — dopisz nad strzal-
kami jakich operacji dokonano.
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Wskazéwka: w ostatnim kroku trzeba uzyé¢ zto-
zen.

6. Na ponizszych diagramach zapisano akord po-
czatkowy oraz kolejno wykonywane transforma-
cje. Uzupelnij jakie akordy otrzymano.
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7. Poza znanymi nam operacjami P, R, L de-
finiuje sie czesto dodatkowo operacje N (Nebe-
nverwandt) oraz S (slide), jako:

e N przypisuje akordowi durowemu akord
mollowy o kwarte czysta (5 p6éttonéw) wy-
zej, np. N(C) = f i odwrotnie — mol-
lowemu durowy kwarte czysta nizej, np.
N(g) = D,

e S przypisuje akordowi durowemu akord
mollowy péttonu wyzej, np. S(C) = cis i
odwrotnie — mollowemu durowy pét tonu
nizej, np. S (fis) = F.

Zapisz operacje N i S, jako zlozenia operacji P,
R, L.

8. Sytuacje, w ktérej wielokrotne powtorzenie
wykonywanie danej grupy operacji przywraca nas
do punktu wyjscia nazywamy cyklem. Udowod-
nij na Tonnetz, ze cyklami sa uktady:

a) RL,

b) PL,

¢) PLR,

d) PRL,

e) LPR,

f) LRP,

g) RLP,
h) RPL.

9. Zapisz na pigciolinii, jak wygladatby tr6jdz-
wiek ,,C-dur”, gdyby przyja¢ inne wartosci pa-
rametréw m i d, w ponizszych przykladach? a)
m=2,d=23,

b) m=3,d=4,
c)m=3,d=25,
d)ym=4,d=8.

10. Jak wygladalyby Tonnetz dla wartosci m i d
z poprzedniego zadania?
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